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Teoria del Consumidor

@ Analizar la restriccién presupuestaria y su rol en la toma de decisiones del con-
sumidor.

@ Formular el problema del consumidor como un problema de optimizacién bajo el
enfoque primal (maximizacién de utilidad con restriccion presupuestaria).

@ Aplicar dos métodos equivalentes para resolver el problema primal: la condicién
de tangencia y el método de Lagrange.

@ Derivar las funciones de demanda individual a partir del 6ptimo del consumidor.
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La Conducta de los Consumidores

El estudio de la conducta de los consumidores implica tres etapas:

@ Las preferencias de los consumidores: Describe las razones por las que las personas
prefieren un bien a otro. Las preferencias pueden describirse grafica y algebraicamente.

© Las restricciones presupuestarias: Las personas tienen un ingreso limitado.

© La combinacién de las preferencias de los consumidores y las restricciones pre-
supuestarias se utilizan para determinar las elecciones de los consumidores. A partir de
estas se obtienen las curvas de demanda individual y del mercado.
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La Restriccién Presupuestaria

La Restricciéon Presupuestaria
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La Restriccién Presupuestaria

Restriccion Presupuestaria

Indica todas las combinaciones de bienes y servicios con las que la cantidad total del dinero
gastado es igual a la renta.

{
S QR
Para el caso de n bienes: . *“OSQ‘M)Q_‘,Q SQ'SW\SM Q
i=1
Donde:
p; es el precio del bien 7

x; es la cantidad consumida del bien 3
M es el ingreso
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La Restriccién Presupuestaria

Restriccion presupuestaria

Suponga que un individuo tiene un ingreso de M ddlares para asignarlo entre los bienes x e
y. Si p; es el precio del bien z y p, es el precio del bien ¥, el individuo estaria restringido por

Pz +pyy < M
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La Restriccién Presupuestaria

Restriccion presupuestaria

Y
M
Py
@ Pendiente Restriccién Presupuestaria:
U
Az p,’

@ Area sombreada representa
combinaciones de = e y que se puede
permitir el individuo.

@ En el limite externo del tridngulo el
individuo se gasta todo su ingreso.
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La Restriccién Presupuestaria

Ejemplo Restriccion presupuestaria

Combinaciones de Alimento y Vestido que se pueden comprar con 80 USD si py = 1y
py =2

Cesta Alimentos (A) Vestido (V')

A 0 40
B 20 30
D 40 20
E 60 10
F 80 0
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La Restriccién Presupuestaria

Ejemplo Restriccion presupuestaria

Vestido

40

30

20

10

F .
»—> Alimento

80

De M =paA+pyV

M
V=" P4y
bv  pbv
La pendiente de la restriccidon presupuestaria
indica el precio relativo del bien x.

AV pa _P,(

R

Pendiente = A = P

koo olo g dl psotodo pamie
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La Restriccién Presupuestaria

Variaciones en el nivel de ingreso

Y

FI=
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La Restriccién Presupuestaria

Cambio en el ingreso, precios se mantienen constantes

Y

My
Py

FI=

My < M < M,

Py

Mo

Pz
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Variaciones en los precios

Cambio en el precio, nivel de ingreso constante

Cambio en p,

Yy
Yy
Pyy
M
oo Py < Pz < Pz
pM Py; <Py < Dy, Py o N 2
y
M
Pyo
X

SIS

Pxzoy Pz Pzq
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presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

La combinacién de las preferencias de los consumidores y las restricciones

presupuestarias: El Optimo del Consumidor
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Dos enfoques del problema del consumidor

i Qué esta eligiendo el consumidor y bajo qué condiciones?
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Enfoque Primal

@ Pregunta: ;Cudl es la canasta que maximiza la utilidad dado un ingreso y precios?
o Objetivo: Maximizar utilidad
@ Restriccion: Restriccidn presupuestaria
o Problema:
Ig%x w(z,y) sa. prx+py <1
@ Resultado: Demanda Marshalliana a:M(px,py,I), yM(px,py,I)

Profesora: Francisca Trujillo Universidad Catdlica del Maule Abril, 2025



Enfoque Dual

@ Pregunta: ;Cudl es el gasto minimo necesario para alcanzar un nivel de utilidad dado?
@ Objetivo: Minimizar gasto
o Restriccion: Nivel de utilidad dado
o Problema:
n;’iyn P2 +pyy sa. u(z,y) >1u
@ Resultado: Demanda Hicksiana mH(px,py,a), yH(pgg,py,ﬂ)
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Resumen comparativo

e Ambos enfoques son equivalentes, pero abordan preguntas distintas.
@ El enfoque primal es (til para andlisis de comportamiento.

e El enfoque dual es 4til para medicién del bienestar (como la variacién compensada o
equivalente).
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

El éptimo

del consumidor

Los consumidores eligen una combinacién de bienes que maximicen su nivel de utilidad dado

el presupue

Y.,

sto con el que cuentan.

La cesta maximizadora debe satisfacer dos
condiciones:

Vﬁ;[-ﬂésﬂh3

@ Debe encontrarse en la restriccién
presupuestaria.

: o
VML,U\R o oI @ Debe suministrar al consumidor la
ffffffffff RP ©oes5 _— combinacién de bienes y servicios por la

Q\f que muestra una preferencia mayor
(maximizar su utilidad)

8
*
g
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presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

El éptimo del consumidor

Considerando las pendientes de la curva de indiferencia (—2¥/Az) y de la restriccién presu-
puestaria (—P=/p,), en el 6ptimo del consumidor se cumple

RMS = P2
Py

Como la RMS es igual al cociente entre las utilidades marginales del consumo, se desprende
que:

UMgs _ pa "y opTIMLO

_ Pz (gnd;

UMg, py o‘a/‘/l &}’ PT)
0 Landivion '[aﬂ/gmlrf
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

El éptimo del consumidor

De la ecuacién anterior obtenemos la ecuacion de la maximizacién de la utilidad.

UMg, UMy,

Pz Py

La utilidad total se maximiza cuando el presupuesto se asigna de tal manera que la utilidad
marginal de todos los bienes por unidad monetaria de gasto sea idéntica. A esto se le deno-
mina principio de equimarginalidad®.

Principio segtin el cual la utilidad se maximiza cuando un consumidor ha igualado la utilidad marginal
de cada dolar gastado en cada bien.
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presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

Supuesto de convexidad

© Asegura cumplimiento de las Condiciones de Primer Orden.
@ Asegura Solucién interior.

© La solucidn es tnica.
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Analisis Matematico: jQué es un problema de optimizacion?

Un problema de optimizacién busca encontrar el valor mdximo o minimo de una funcidn,
respetando ciertas condiciones o restricciones.
En nuestro contexto:

@ El consumidor quiere maximizar su utilidad (satisfaccién).

@ Pero tiene una restriccidn: su ingreso es limitado.

@ Por eso, su problema es:

max U(z,y) s.a. pyx+py <M
w?y

Este es un ejemplo clisico de optimizacién con restriccién, muy comin en economia.
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presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

Andlisis matematico de la optimizacién

Caso de dos bienes, maximizacién de la utilidad (problema primal)

El consumidor maximiza su utilidad, sujeta a una restriccién presupuestaria.

El problema que resuelven los consumidores puede representarse matemdaticamente como:
méax U(z,y)
m?y

s.a. M = pyx + pyy

i Cémo resolver el problema?
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Andlisis matematico de la optimizacién

Caso de dos bienes, maximizacién de la utilidad (problema primal)

Utilizando el Método de Lagrange y construyendo el lagrangeano:

Z =U(z,y) + (M — pzz — pyy)
Condiciones de primer orden (C.P.O.):

8.7 U

o~ ox 0 @)
0% U

oL _oU _\ _ 2
dy dy py =0 ()
0.7

8>\_M Pz — pyy =0 (3)

El sistema de ecuaciones determina = e y éptimos en funcién de las variables exégenas (p,
Py, M).
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Andlisis matematico de la optimizacién

Caso de dos bienes, maximizacién de la utilidad (problema primal)

De (1) y (2) obtenemos:
_UMg, UMy,

Dz Dy

A

Interpretacién:

- Cada bien adquirido debe ofrecer la misma utilidad marginal por peso gastado. Si no
se cumpliera esta condicién, un bien podria ofrecer un “mayor disfrute marginal por
peso” que otro bien, y los ingresos no estarian asignados de forma éptima.
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presupuestarias: El Opt imo del Consumidor

Ejemplo funcién de utilidad Cobb—Douglas

Con5|dere una funcién de utilidad U(x,y) = xy, con precios p, = 1, p, = 1 y un ingreso de
100 (M = 100). Encuentre la cesta éptima.

=Y - px% Py
L Ulew) * Mt - it o) S

ok SPUEED d =dU Ny
X gh X Xv

Universidad Catdlica del Maule Abril, 2025



_UMg, UMy,
- Pz Dy
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Resolviendo con la condicién de tangencia

Para resolver el problema del consumidor sin Lagrange, usamos:

UMg, _ P

Y DeT+pyy=M
Ung Dy * Y

Ejemplo: U(z,y) = zy, p =1, py =1, M =100
e Derivadas marginales: UMg, =y, UMg, = x

LY _
@ Delatangencia: 2 =1=y=u1x

@ Sustituyendo en la restriccién: z +y = 100 = =z + z = 100 = =z = 50,y = 50
Resultado: misma cesta éptima que usando Lagrange.
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Ejercicio: Obtener la cesta 6ptima

0,5,,0,5

Considera la funcién de utilidad U(z,y) = =
M = 60.

@ (1) Utiliza el método de la condicidn de tangencia para encontrar la cesta (z*, y*).

y?, con precios p, = 2, p, = 1, e ingreso

@ (2) Verifica el resultado usando el método de Lagrange.

Pista: Deriva la funcidn, encuentra la relacién entre bienes, reemplaza en la restriccidn.

Profesora: Francisca Trujillo Universidad Catdlica del Maule Abril, 2025



presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

Ejemplo funcién de utilidad con Elasticidad de Sustitucién Constante

(ESC)

Considere una funcién de utilidad U(z,y) = =+ 2y, con precios p, = 1, p, = 1 y un ingreso
de 100 (M = 100). Encuentre las cantidades 6ptimas (*(py, py, M), y*(pz, Py, M)).
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

i Qué es la demanda individual?

La demanda individual muestra la cantidad éptima que consume un individuo de
cada bien, dados sus precios y su ingreso.

Se obtiene resolviendo el problema de optimizacion del consumidor.

También se le llama demanda Marshalliana:

.’I,'M(pm,py,M) y yM(pwapva)

Depende de: precios relativos y del ingreso del consumidor.
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Ejemplo derivacién de demandas Marshallianas

Supén que U(z,y) = 2%y~ Resuelve el problema usando el método de Lagrange:

L=z + \(M — pyz — pyy)

@ Deriva las condiciones de primer orden (FOC).
@ Obtén la relacién de tangencia.
@ Sustituye en la restriccién presupuestaria.

Resultado final:

aM 1—a)M
x(p$,py,M) = D 5 y(pxypyyM) = Q
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presupuestarias: El (jptimo del Consumidor

Ejercicio: Derivar funciones de demanda Marshalliana

A partir de U(z,y) = 2%°y%5, encuentra las funciones de demanda Marshalliana:
.%'(px,py,M) =7 y(pmapva) =7

Pista: Usa el método de Lagrange. Recuerda que el gasto éptimo en cada bien es proporcional
a su elasticidad a y 1 — a.
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Diferencia entre cesta éptima y demanda Marshalliana

Concepto Cesta 6ptima Demanda Marshalliana
iQué es? Resultado puntual del proble- Funcién que indica la cesta
ma de maximizacion. Optima para cada combinacién
de precios e ingreso.
Forma Valores especificos: (z*, y*). Funciones:
CEM(pa:apyv M), yM(pacvpy’ M).
Depende de Un conjunto especifico de pre- Toda combinacién posible de
cios e ingreso. precios e ingreso.
Uso Describe un caso particular. Permite analizar comparativa-
mente diferentes escenarios.
Ejemplo Sipy, =2, p, =1, M = 60: x:%7y:%

z* =15y* =30
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presupuestarias: El Optimo del Consumidor

Resumen de la clase: jQué aprendimos hoy?

@ Las preferencias pueden representarse mediante funciones de utilidad bajo ciertos su-
puestos.

@ Los consumidores enfrentan una restriccién presupuestaria: el ingreso es limitado.

@ El problema del consumidor es un problema de optimizacién: se busca maximizar utilidad
dado el ingreso.

@ Existen dos métodos para encontrar el éptimo del consumidor:

UMg, P

UM g, N Dy

e Método de Lagrange: maximizacidn con restriccion

e Condicién de tangencia:

@ A partir del éptimo se obtienen las funciones de demanda individual: z(p,,py, M) y
Y(Pe, py, M)
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