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Teoria del Consumidor - Primal
N




Teoria del Consumidor

Esta teorfa estudia como un consumidor racional escolge qué bienes consumir. Los

conjuntos de decision en este caso vienen definidos por los precios de cada bien n y la
renta (ingreso y/o riqueza)

max u(x
x€RY ()

S.a
D-X<WwW
Interpretacion:
= El consumidor elige un vector de consumo con n bienes
= Xy representa el consumo del bien k
= Cada unidad del bien k cuenta py,
= El ingreso disponible es w




Teoria del Consumidor

Asumimos que los precios de los bienes k son mayores o iguales a 0. Cada cantidad de
k cuesta lo mismo.

= No hay descuentos por unidad
= No hay problemas de stock

El conjunto de resultados posibles del consumidor es:

B(p,w) ={x€eR}l:p-x <w}

El conjunto definido por p - x = w es llamado hiperplano de presupuesto (linea de
presupuesto cuando trabajamos en R4




Teoria del Consumidor

Aquel vector de consumo optimo dado (p, w) > 0 es representado por x(p, w) € R}
y es conocido como la funcién de demanda Walrasiana (Walrasian Demand) y/o
Demanda Ordinaria la cual debe cumplir las siguientes propiedades:

= Homogénea de grado O en p

= Ley de Walras x - p = w para todo x € x(p, w)

= Convexo




Teoria del Consumidor

La solucién del problema del consumidor es llamada la Demanda Marshalliana/Walras y esta
definida como:

x:R? X R 3 R?
x(p,w) = argmaxyeppw)(x) = {z € B(p,w):u(z) = max,eppw)u(x)}

Por lo tanto, el problema del consumidor que hemos planteado anteriormente, lo podemos
resolver por la Ley de Walras de la siguiente forma:

max u(x
xeR” ()

s.a
p-x=Ww

Obteniendo un consumo optimo
x* = x(p,w)




Teoria del Consumidor

Un individuo representativo cuenta con una funcién de utilidad del tipo
— yayl-a
u(x,y) = x%y

Suponga que el individuo cuenta con un ingreso de W y lo gasta todo en el consumo de dos bienes. El precio de
cada producto esta dados por py y Py, para los bienes X e y respectivamente. Por lo tanto, determine:

a) Demanda Marshalliana.




Teoria del Consumidor

Si sustituimos las demandas Marshallianas en la funcién objetivo u(x) obtenemos la
funcion de utilidad indirecta v(p, w)

¢Qué representa la funcion de utilidad Indirecta v(p, w)?

[a forma en que hemos trabajado el problema del consumidor, maximizando la
utilidad, es solo una opcién que es llamada problema “Primal”




Teoria del Consumidor

Un individuo representativo cuenta con una funcién de utilidad del tipo
— yayl-a
u(x, y ) =Xy

Suponga que el individuo cuenta con un ingreso de W y lo gasta todo en el consumo de dos bienes. El precio de
cada producto esta dados por py y Py, para los bienes X e y respectivamente. Por lo tanto, determine:

a) Demanda Marshalliana

b) Funcién de Utilidad Indirecta v(py, py, W)




Teoria del Consumidor

Desde la funcion de Utilidad Indirecta, podemos rescatar las Demandas Marshallianas,
por medio de la Identidad de Roy, la cual se define como:

dv(p,w)
_ dp;
dv(p, w)
ow

Xi (p; W) =




Propiedades de la Funcion de Utilidad Indirecta

= Homogénea de grado 0

v(Ap, Aw) = v(w,p),VA1 >0
= Continuidad

Si U es continua, entonces ¥ es continua en

{(p,w):p > o,w =0}
= Monotonicidad
v(w, p) es no creciente en P y no decreciente en w
= Cuasi concavidad

Para todo ¥ € R, el conjunto {(p,w): v(p,w) < ¥} es convexo para todo U




Ejercicio — Problema Primal

El consumidor tiene la siguiente funcién de utilidad:

3
u(x,y) = [x%yg]z

Suponiendo que los precios de cada bien son (px, py) y el ingreso del individuo es w
Con esta informacion, determine:

= Demandas Marshalliana
= Funcion de Utilidad Indirecta
= Compruebe la Identidad de Roy




Teoria del Consumidor - Dual




Teoria del Consumidor

Hemos visto que el consumidor busca maximizar su utilidad sujeto a una restriccion
presupuestaria. Pero también, podemos resolver su problema desde otro punto de
vista, esto es a través de la minimizacion del gasto.

minp - x
x€RY

S.a.
u(x) = u




Teoria del Consumidor

Del problema de minimizacion del gasto (PMG) el conjunto de soluciones esta es
llamada, Demanda Hicksiana

x* = h(p,u)
Posteriormente, al sustituir en la funcion en la funcion objetivo, obtenemos la Funcion
de Gastos
e(p,u)

La funcion de gastos es el ingreso minimo requerido para alcanzar un nivel de utilidad
cuando el consumidor se enfrenta a precios p




Propiedades Demanda Hicksiana

= Homogénea de grado O en p

Para todo A > 0 tenemos que h(Ap, Au) = h(p, u)

= Se alcanza la utilidad sin exceso

Siendo u(+) continua y p > 0, entonces u(x) = u para todo x € h(p, u)

= Concavidad/unicidad:

Si la preferencias son convexas, entonces h(p,u) es un set convexo. Ademas, si son
estrictamente convexas y se cumple que no hay exceso de utilidad, h(p, u) contiene un
solo elemento (Gnico)




Propiedades Funcion de Gastos

* Homogénea de grado 1 en p
Para todo 4 > 0 tenemos que e(Ap, Au) = Ae(p, u)

= Continuidad

Siendo u(+) continua entonces € es continuaen p y u

= Monotonicidad

e(w, p) es no decreciente en P y no decreciente en u

Y se alcanza utilidad sin exceso, entonces e(p, U) es estrictamente creciente en U

= Concavidad en p

e es concava en p




Propiedades Funcion de Gastos

St la demanda Hicksiana es unica, es posible utilizar el Lema de
Shephard, donde la derivada de la funcion de gastos con respecto al
precio del bien, obtenemos la demanda Hicksiana

de(p,u)
l




Ejercicio — Problema Dual

1
Considerando la siguiente funcién de utilidad Cobb Douglas u(x) = xyz Con esto,

determine:
= Minimice el gasto sujeto a u(x,y) = U y obtenga la demanda Hicksiana
= Obtenga la funcion de gasto

= Utilizando el Lema de Shephard obtenga las Demandas Hicksianas




Propiedades Funcion de Gastos

= Demanda Hicksiana

Sirve para analizar los efectos de los cambios en los precios sobre las
demandas Marshallianas

Especificamente, podemos descomponer en el efecto renta y efecto
sustitucion

= La funcion de gastos es muy importante para el analisis de
bienestar

Ayuda a analizar los efectos del cambio de precios en el bienestar del
consumidor



Teoria del Consumidor - Dualidad




Problema Primal y Dual
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Dualidad

Condiciones para que exista la dualidad:

" Preferencias bien comportadas: Completas, transitivas, convexas y
monotonas

* Funcion de utilidad continua: Permite una solucion interior
" Precios y renta positivos: Permite el sentido econémico

= No saciedad local: Asegura que el consumidor siempre prefiere una
canasta ligeramente mayor.

* Soluciones interiores: El consumidor elige cantidades positivas de los
bienes.




Identidades de Integrabilidad

1. Dinero = Dinero
e(p,v(p, W)) =w
2. Satisfaccion = Satisfaccion
v(p, e(p, u)) = U
3. Bienes = Bienes
xi(p,w) = hi(p, v(p.w))
4. Bienes = Bienes

hi(pr U) — xi(p; e(p, U))



Dualidad o)

— op;
xi(p,w) = — 30 (o, w)
ow
Identidad de Roy
<4
Dda. de Factores _— ) Funcién de Utilidad Indirecta
ustituir en u(x
maxu\x) s.a. w = px *
axu () PX ——— (W, ) > v(w, p)
x; (w,p) = x;(w,v(w, p))
Dda. Cond. de Factores Susting Funcién de Costos
minpx s.a. U(X) = U —————p 1 Jottuir en pX
P (%) x; (p,u) > c(p,u)
<
Lema de Shephard
ha(p,w) = 262

op;




Ejercicio Dualidad

Un individuo representativo cuenta con una funcion de utilidad del tipo
u(x,y) = x%yF

Donde @ + f = 1. Suponga que el individuo cuenta con un ingreso de w y lo gasta todo en el consumo
de dos bienes. El precio de cada producto esta dados por p, y p,,, para los bienes x e y respectivamente.
Por lo tanto, determine:

a) Determine las demandas Hicksianas para ambos bienes.

b) Encuentre la funcion de gastos.

c) Determine las demandas Marshallianas para ambos bienes.
d) Encuentre la funcion de utilidad indirecta.
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